
I Pismeni ispit iz matematike 1 I

27.1.2015.

I grupa

prezime i ime studenta broj indeksa

1. Neka su date su matrice A =




1 2 1
0 1 0
−1 1 3


 i B =




1 −3 −2
5 0 3
4 −2 −4


. Rexiti matriqnu jednaqinu

(XT A−1)−1 − 2A = B.

2. Neka su date prave p :
x− 1

2
=

y + 1
−1

=
z + 3
−7

i q :
{

x + y − z + 1 = 0
2x− y − z = 0.

a) Ispitati me�usobni polo�aj pravih p i q. Ukoliko se seku odrediti preseqnu taqku, u suprot-
nom odrediti rastojaǌe izme�u ǌih.

b) Na pravoj p odrediti taqke qije rastojaǌe od ravni α : x + y + z − 3 = 0 iznosi 6√
3
.

3. Neka je f(x) =
√

1 + sin x, g(x) = e−
x
3 i h(x) = arctg x−1

x+1 .

a) Aproksimirati funkcije f(x) i g(x) Maklorenovim polinomima tre�eg stepena, a funkciju h(x)
Tejlorovim polinomom tre�eg stepena u okolini taqke x0 = 1.

b) Izraqunati

lim
x→0

8
√

1 + sin x + 18e−
x
3 − 26 + 2x

x3
.

4. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 1−
√

x2 − x.

5. Neka je opxti qlan niza dat sa an =
3n

(n + 2)!
.

a) Ispitati monotonost i ograniqenost niza.

b) Odrediti graniqnu vrednost niza (an).

NAPOMENA: Kandidati koji pola�u pismeni ispit rade 1, 2, 3. i 4. zadatak. Kandidati koji
pola�u 2. kolokvijum rade 3,4 i 5. zadatak.



II Pismeni ispit iz matematike 1 II

27.1.2015.

II grupa

prezime i ime studenta broj indeksa

1. U zavisnosti od realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem jednaqina

x − 2y + z = 0
2x − 5y + (a− 3)z = −2
x + 3y + 6z = 10

4x + ay + 5z = 13.

2. Date su prave p :
x + 7

3
=

y + 4
4

=
z + 3
−2

i q :
x− 21

6
=

y + 5
−4

=
z − 2
−1

a) Ispitati me�usobni polo�aj pravih p i q. Ukoliko se seku odrediti jednaqinu ravni koja ih
sadr�i, u suprotnom odrediti rastojaǌe izme�u ǌih.

b) Odrediti taqku simetriqnu taqki S(1, 0, 1) u odnosu na pravu p.

3. Neka je opxti qlan niza dat sa an =
4n+1

(n + 2)!
.

a) Ispitati monotonost i ograniqenost niza.

b) Odrediti graniqnu vrednost niza (an).

4. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 2−
√

x2 + x + 1.

5. Neka je f(x) = arctg x−1
x+1 , g(x) = cos(1− cosx) i h(x) = ln(1 + 2x2).

a) Funkciju f(x) aproksimirati Tejlorovim polinomom tre�eg stepena u okolini taqke x0 = 1, a
funkcije g(x) i h(x) Maklorenovim polinomima qetvrtog stepena.

b) Odrediti vrednost realnog parametra ∆ za koji je funkcija

k(x) =





cos(1− cos x) + ln(1 + 2x2)− 1− 2x2

x4
, x 6= 0

∆, x = 0

neprekidna na R.

NAPOMENA: Kandidati koji pola�u pismeni ispit rade 1, 2, 3. i 4. zadatak. Kandidati koji
pola�u 2. kolokvijum rade 3,4 i 5. zadatak.



III Pismeni ispit iz matematike 1 III

27.1.2015.

III grupa

prezime i ime studenta broj indeksa

1. Neka je M = {(a, b) | a ∈ R, b ∈ R, a2 − b2 = 1} i ∗ binarna operacija definisana kao:

(a, b) ∗ (c, d) = (ac + bd, ad + bc),

za sve (a, b), (c, d) ∈M. Ispitati da li je (M, ∗) grupa. Da li je data operacija komutativna?

2. U zavisnosti od realnog parametra p diskutovati i rexiti sistem jednaqina

x − 2y + z = 0
x + 3y + 6z = 10

2x − 5y + (p− 3)z = −2
4x + py + 5z = 13.

3. Neka je f(x) =
√

1 + sin x, g(x) = e−
x
3 i h(x) = arctg x−1

x+1 .

a) Aproksimirati funkcije f(x) i g(x) Maklorenovim polinomima tre�eg stepena, a funkciju h(x)
Tejlorovim polinomom tre�eg stepena u okolini taqke x0 = 1.

b) Izraqunati

lim
x→0

8
√

1 + sin x + 18e−
x
3 − 26 + 2x

x3
.

4. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 1−
√

x2 + 3x + 2.

5. Neka je opxti qlan niza dat sa an =
3n

(n + 2)!
.

a) Ispitati monotonost i ograniqenost niza.

b) Odrediti graniqnu vrednost niza (an).

NAPOMENA: Kandidati koji pola�u pismeni ispit rade 1, 2, 3. i 4. zadatak. Kandidati koji
pola�u 2. kolokvijum rade 3,4 i 5. zadatak.



IV Pismeni ispit iz matematike 1 IV

27.1.2015.

IV grupa

prezime i ime studenta broj indeksa

1. Neka su date su matrice C =




1 2 −2
−2 0 1
2 1 −1


 i M =



−2 −4 7
6 1 −3
−7 −2 6


. Rexiti matriqnu jednaqinu

−3C + (M−1XT )−1 = M.

2. Data je prava p :
x− 1

3
=

y − 2
−1

=
z + 1

2
i taqke A(1, 1, 4), B(2, 0, 1) i C(0, 0, 3). Neka je α ravan

koja sadr�i taqke A, B i C.

a) Odrediti normalnu projekciju prave p na ravan α.

b) Na pravoj p odrediti taqke qije rastojaǌe od ravni α iznosi 7√
6
.

3. Neka je f(x) = arctg x−1
x+1 , g(x) = cos(1− cosx) i h(x) = ln(1 + 2x2).

a) Funkciju f(x) aproksimirati Tejlorovim polinomom tre�eg stepena u okolini taqke x0 = 1, a
funkcije g(x) i h(x) Maklorenovim polinomima qetvrtog stepena.

b) Odrediti vrednost realnog parametra ∆ za koji je funkcija

k(x) =





cos(1− cos x) + ln(1 + 2x2)− 1− 2x2

x4
, x 6= 0

∆, x = 0

neprekidna na R.

4. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 1−
√

x2 + x− 2.

5. Neka je opxti qlan niza dat sa an =
4n+1

(n + 2)!
.

a) Ispitati monotonost i ograniqenost niza.

b) Odrediti graniqnu vrednost niza (an).

NAPOMENA: Kandidati koji pola�u pismeni ispit rade 1, 2, 3. i 4. zadatak. Kandidati koji
pola�u 2. kolokvijum rade 3,4 i 5. zadatak.


