MATEMATUERA 1

1. KomokBujyMm, HoBemoap 2011 - I'pymna JI

Ilparan Hopuh

1. Heka je
b 0 a
M= 0 b c|:a b ceR, b#0
0 0 b
Ucnuratn mna au je (M, ) rpymna.
Peluetme:
b 0 a
1. Onepayuja mHoxerwa matpuya je 3atBopeHa y ckyny M. Axo je Myp. = |0 b c |, Tana je
0 0 b
Mape- Mgy .= Maytvzbybztey. Raro ay+bx,by,bz+cy €R 3a a,b,¢c,2,y,z € R n xaro je

by#03ab#0my#0, T0 May+bw,by,bz+cy e M.
2. Onepayuja je y ckyny M komyTatusHa jep je ay + bx = xb+ ya, by = yb u bz + cy = yc + zb.

3. Onepauyuja je acoynjaTvBHa jep acONUjaTUBHOCT 33 MHOKEHE MATPUIA BAYKU Yy OIIITEM CJIydYa-
Jy-

4. Csaka matpuya nz M vma uHeepsHy maTpuyy koja npunaga M. Kaxko je Ma_;c = M_q/p2,1/b,—c/p2
u kako je —a/b* 1/b,—c/b* € R u 1/b+# 0 3a a,b,c € Ru b # 0, 10 Marpumna Ma_;c npurnana
crymy M.

Ha ocuoBy (1)-(5) cnemnn na je crpykrypa (M, ) ABenosa rpyna.

1 0 2 0
0 x Y r+y
2. Wspauynaru merepmuHanty D = , TP YeMy Cy & U Y peaslHu
0 Y T+y
0 z+y T Y

OpojeBu.

Pewemwe: Pa3BojeM mare merepMUHAHTE TO MPBOj KOJOHU IOOUMjaMO

T Yy Tty T4y Y T+y T+y Yy T4y )
D=| vy T4y r |=2-lz+y z+vy z |=2-]1 0 T —y :72(9:3+y3).
z+y T Y r+y T Y 0 r—y —x

3. VY 3aBUCHOCTE OJ peaJHOr mapaMeTrpa A PEHUTU CUCTEM

2r - y + z + u = 1
x + 2y — z + 4du = 2
x + Ty — 4z + 1lu = A\

Peweme: Jlako ce Hama3n ma je paHT MATPUIE TATOT CUCTEMA jeHAaK 2, & Ja PAHT NPOMUPEHe
MaTpuie cucreMa 3aBucu oxm A (ako je A =5, oH je jemHak 2, a ako je A # 5, oH je jenHak 3.
IIpema Tome,

(1) 3a A # 5 cucrem Huje carnacan (Kporekep-Kanenujesa Teopema).



(2) 3a A =5 matu cucTeM je eKBUBAJEHTaH CUCTEMY
r + 2y — z 4+ 4du = 2
— b5y + 3z — Tu = -3
KOjU MMa JBONApAMETAPCKU CKYI pelliema. AKo ¢y 2z U u cloBOIHe TPOMEHJBUBE, Tala je

1 1
T = 5(4fzf6”U), Y= 5(32*7U+3)'

4. Iara cy 3 ysacrtonHa Temena maparearpama ABCD: A(0,1,0), B(1,\,1) u C(0,2,1), rue
je A\ peasian mapamerap.

a) OapenuTu KOOpaUHATE YETBPTOr TeMeHa napaJtiesorpama D.
—_— =
6) Mspauynaru Bekropckn npousson BA x BC.
B) Onpemutu BpennocTn A\ Tako na je mospmmHa napaiuerorpama ABCD jenmaka V3.

r) 3a HajMamy BpemHocT A onpebeny mom B) mspauyHatu nyskuHy Bucube u3 Temena C Ha
crpaauny AB, kao u Beauuuny yriaa CAB.

— —
Pewewe: a) Nz AD = BC' caiequ nma je verspto Teme D(—1,3 — X, 0).
— —
6) Kako je BA=(-1,1-\,—1) uw BC = (-1,2— X,0), 1o je
BAxBC=|-1 1-X —1|=@2-Ni+j—k=2-A\1,-1).
-1 2-X 0

—_— —
B) U3 jemmaxoctu |BA x BC| = 3 mo6ujamo jemmakoct (2 — \)? = 1. TIpema tome, A € {1,3}.

—_— —
AC - AB 1

r) 3aA=1je AB = (1,0,1) m AC = (0,1,1), ma u3 cos<<CAB = ———— = — mobujamo
|AC|-|AB| 2

na je <CAB = g [Ipema Tome, Tpoyrao ABC je jenmakocTpanndnu (AysKUMHA CTPAHWULE je

V2), ma je my#wuHa WeroBe BUCHUHE jemHaka \/3/2.

5. IlaTe cy paBaH o U paBaH [3 y IPOCTOPY:
a:2x4+y—2—2=0 u B:x—y+2z+5=0.
a) OzxpemuTu BeKTOp HOpMale i, Ha paBaH & U BEKTOD HOpMaJle fig Ha paBaH [3.
6) Oapeauru npoussosmue Tauke A € o u B € (.

B) Oxpemutu mMebhycobum nosoxaj pasau o u pasau f.

r) YKo@uKo ce paBaH & M paBaH (3 C€Ky OJpPEIUTHU EHUXOB IIPECEK, a aKoO Ce HE CeKy OIPeIUuTh
BUX0BO MehycoOHO pacrojame.

1) Onpemutu pacrojame on koopamHaTHor odetka O no pasmu «, d(O, ).
Pewete: a) Ha mpumep, n, = (2,1,—1) u ng = (1,—-1,1).
6) Ha opmmep, A(1,0,0) € a u B(5,0,0) € 3.
B) O03upoM na BEKTOPU Ny U N3 HUCY KOJNMHEADHM, PABHM ' 1 [ UMAjy 3ajeJHUUKY HDAaBy .

r) Pememe cucrema 22 +y—2—2=0uz—y+ 2+ 5 = 0 je jexHOmapaMeTapCcKu CKyI

{(-1,z+4,2) : =z € R} koju oapebyje 3ajenuuuky npasy p pasau « u (3. IIpema Tome,
nmapaMeTapCKu OOJIMK jelHaUMHE TpaBe p je v = —1, y =1+ 4, z =1, a HeH KAHOHCKU OOJIVK je
r+1 y—4 =z

o 1 1

2:0+41-0-1-0-2[ 2 1
d(0,a) = =— =_-6.
N tEn e RV R



