MATEMATUERA 1

1. KomokBujyMm, HoBeMmOap 2016 - I'pyma 2

Iparan Hopuh

1. Heka je § = |z,y € R,  # 0 ) u onepanuja * MHO:KeHe MaTpula. Vcmuratu
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Kaxo u3 npernocraske My, € S u My, € S cnequ na je x,y,a,b € Ru najex #0uma # 0, To je
za,rb+ya € R u za # 0. Illpema Tome, Myq zhtya € S, MTO 3HAYM [a je OLepallja * 3aTBODEHA

y S.
Omnepanmja * je aconmjaTUBHA jep je MHOKEHe MATPUIa acolljaTUBHA Olepalyja.

Ilowro je Mo jemunmuna marpuna pexa tpu (E3) m momro Mg € S (1,0 € R, 1 # 0),
crpykrypa (S, *) nMa jeIMHUYHU €JIEMEHT .

N3 jemmaroctu
My yx Mgy =Mgp* Mgy = Mag ay+be

ciaemn na je omepanuja  (MHOMKeHe MaTpHUIa) KOMYTATHBHA y CKyly S (Maga KOMYTATHUBHOCT
MHOKEHa He BaKU y OIIITEM CIyYajy).

3a M, € S Baxu
Ma:,y * 2\41/93,7y/x2 = ]\41/1’.,7y/m2 = MLO = k3.

Kako My _y/p2 € S3a 2 #0 (1/2, —y/2?2 € Ru 1/x #0), 10 je M;; = M3 —y/y2, TTO 3HAUM
a CBAKM €JIEMEHT U3 CKyna S MMa MHBEP3HU eJIeMeHT KOju npunana S.

W3 cBera maBemeHor caeau xa je crpykrypa (S, ) Abeaosa rpymna.

2. Y Bekropckom npocropy V = (R3 R, +,-) natu cy Bekropu a = (2,3,p), b= (—1,-2,4) n
c=(1,-3,1), rme je p € R.

a) Ba p = 3 ucouTaTU Aa AU AATU BEKTOPU YuHE 0a3y BEKTODPCKOr mpocropa V. YKOIUKO
uune, onpenuTu Koopaunate Bexkropa (11,1, —13) y Toj 6a3m, y CynpOTHOM OPEACTABUTHU BEKTOD
@ Kao JIMHeapHY KOMOMHAIUjy IPeoCcTasa ABA BEKTODA.

6) OxmpemuTy cBe BPEAHOCTU DPeaJHOr MapaMeTpa P 3a Koje BEKTOpU a, b u ¢ duHe Dasy
IATOT BEKTOPCKOT IPOCTOPA.

Pewewe:  6) Ilomro je mamensuwja mpocropa V jeaHaka TPU', HaTW BEKTOPW UWHe 0a3y
TOT TIPOCTOPaA aKO Cy JIMHeAPHO He3aBUCHU. Bekropu a, b U ¢ cy IuHeapHO HE3aBUCHU aKO U3
jemnakoctu aa+ Bb+ve = (0,0,0), rme cy «, f u v peannu 6pojesu, cienu na je a = =y = 0.

IIpernocraBumo, makie, ma je
a(2,3,p) + B(—1,-2,4) +~(1,-3,1) = (0,0,0).
1 Bugmeru yutenur /I. Dopuh, P. Jlasosuh, MATEMATUKA 1, ®OH, 2014, crpana 64




W3 oBe jemmakoctn moOuMjaMO XOMOTEH CUCTEM

20— +~v=0
3a—20—-3v=0
pa+468+~v=0.

KOjU MMa TPUBUjAJHO PEIleme aKO W CaMO aKO je MaTpuIla cucTeMa peryiapHa. Kako je

2 -1 1
3 -3 —-3|=5p+35=5(p+7),
p 4 1

sap#—Tjea=0F=~v=0.
IIpema Tome, maTu BekTOpu umbe Oa3y npocropa V 3a cBako p # —T.
a) ITomro je 3 # —7, naru Bekropu 3a p = 3 umne Ha3y npocropa V.

Koopmunare (z,vy,z) Berropa (11,1,—13) y oBoj 6a3u onpebyjemo u3 jemnakoctu
(11,1,-13) = 2(2,3,3) + y(—1,-2,4) + 2(1, -3, 1)
n3 Koje mobujaMo cucTeM

20 —y+2=11
3r—2y—3z=1
3z +4y +z = —13.

Pemasamem oBor cucrema (Ha mpumep, Kpameposum mpasmnaom nmMamo na je D = D, = 50,
D, = —-250 u D, = 200) manaszumo zna je (z,y,z) = (1,—5,4).

3. latrecynpaBap: x =t+2, y = —2t+1, z = —t+3, rue jet € R, paBan a: 2x—y—22—3 =0
n raura A(2,2,0).

a) Ucnuratu mehycobHU mososkaj mpaBe p W PABHU (. Y KOJIUKO Cy HAPAJENHE OADEIATHA
pacrojame m3aMehy mUxX, y CympoTHOM OAPEIUTU BHUXOB MPECEK.

6) OxpemuTn jenmadmuy mpaBe Koja CAmpsRM Tauky A, mapanenma je ca o m cede mpasy p.
Pewerme: a) 3amenoMm KOOpIMHATA Tayaka OpaBe p y jeIHAUMHU PABHU @ HOOUjaMO
20t +2)—(—2t+1)—2(-t+3)—3=0,

omuocuo 6t — 6 = 0. To 3maum ma mocroju camo jemaa tauka (3a t = 1) koja je 3ajemamuka u 3a
mpaBy p U 3a paBaH «. [Ipema Tome, mpaBa p M paBaH (v HUCY TapaJjeiHe, a IUXOB IIPeceK je
rauka M(3,—1,2).

6) Jemmauuna pasHu [ Koja campsku Tauky A m kKoja je mapasenna paBHE « je
2 —-2)—(y—2)—22=0,

omnocuo 2x —y — 2z — 2 = 0. Ilpomop mpase p kpo3 pasan [ je taurka B(17/6,—2/3,13/6)
(mobuja ce Ha MCTH HAYMH Kao NPOIOD NIpaBe P Kpo3 paBaH «, 3a t = 5/6). Tpaskena npasa ¢
je onpebena Ttaukama A u B. Kako je AB = (5/6,—8/3,13/6), BekTOp mpaBna TpaskeHe IpaBe
je, Ha mpumep, ng = (5, —16,13). IIpema ToMe, Tpa:keHa mpasa je
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