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Kako n3 npermocrasge My, € P u My, € P cienn na je x,y,a,0 € Ru na je x #0 um a # 0,
1o je za,zb+ya € R n za # 0. Tlpema tome, Myq gptya € P, WTO 3HAUM Ha je onepanuja *
3aTBOpeHa y P.

Omnepanuja * je aconujaTuBHA jep je MHOKEHmEe MATPUIA acolrjaTUBHA OIepAaIja.

TTomro je M; o jemmununa marpuna pena tpu (FEs) u momro My € P (1,0 € R, 1 # 0),
crpykrypa (P, *) UMa je IMHUYHN eJTeMeHT.

3a M, € P Bawn
Ma:,y * 2\41/93,7y/x2 = ]\41/1’.,7y/m2 = MLO = k3.
Kako My _y/2 € P 3a 2 #0 (1/z,—y/2> € R m 1/x #0), 1o je M;; = M /3, —y/z2, TTO 3HAUM
Ia CBAKU €JIEMEHT W3 CKyla P MMa WHBED3HU eJIeMEeHT Koju npumnama .
W3 cBera maBeseHor caeau xa je crpykrypa (P, *) rpyma.

Ha mm je (P,*) u Abenosa rpyma? U3 jemmakoctn
Mz,y * Ma,b = Ma,b * Mx,y = az,ay+bx

cnenn na je omepamnnja * (MHOMKEHe MaTpHUIa) KOMYTATHBHA y CKymy S (Mamga KOMYTATUBHOCT
MHOMK€Hha He Bajki Y OINIITEM CIydajy).

IIpema Tome, crpykrypa (P, *) je Abemosa rpyna.

2. Y mekropckom npocropy V = (R3,R,+,:) matu cy sexropu e; = (1,A,2), e = (—1,5,4) u
es = (1,-3,0), rae je A € R.

a) 3a A\ = 2 ucnuraru ja M JATA BEKTOPU YmMHE 05a3y BEKTOPCKOr mpocropa V. YKoJIMKo
uuHe, oApemuTu koopmuHare Bekropa (16,—46,—10) y Toj Ga3u, y CyIPOTHOM NpPeICTABUTHA
BEKTOD €] Kao JIMHeapHy KOMOWHAIUjy IpeocTasia IBa BEKTOPA.

6) OnpenuTy CBe BPEMHOCTU PEANHOT MAPAMETDPA A 3a KOjé BEKTODH €1, €3 W €3 UmHe 6asy
JATOr BEKTOPCKOT HPOCTODPA.

Pewewe. 6) llomTo je mamensuja mpocropa V jenmaka Tpu', ZaTH BEKTOPU uYMHE 6a3y TOT
mpocTopa ako Cy JAWHeapHO He3aBUCHU. BeKTopu ej, ey WM €3 Cy JWHEApPHO HE3aBUCHU aKO U3
jemnaroctu aey+LPes+ves = (0,0,0), rae ¢y «, § u v peannu 6pojesu, caenu na je o« = = = 0.

IIpernocraBumo, makie, ma je
a(l, X, 3) + 8(—1,5,4) +v(1,-3,0) = (0,0,0).
1 Bugmeru yypbenur /1. Dopuh, P. Jlazosuh, MATEMATUKA 1, POH, 2014, crpana 64




N3 oBe jemnakocTu no0MjaMO XOMOIe€H CUCTEM
a—0+~v=0, Aa+58-3y=0, 3a+46=0

KOjU MMa TPUBU]AJIHO DEIIEEHhe aKo W CaMO aKoO je MaTpUIa CUCTeMa peryiapHa. Kako je

1 -1 1
A5 —3]=4M46=2(2\+3),
3 4 0

3a A# —3/2jea=0=v=0.
IIpema ToMe, maTu BekTOpU umHe Daszy mpocropa V 3a csako A # —3/2.
a) Ilomro je 2 # —3/2, natu BekTOpU 3a A = 2 umme Ha3y mpoctopa V.

Koopmunare (x,y, z) Bekropa (16, —46,—10) y oBoj 6a3u ompebhyjemo u3s jemsakoctu
(16, —46,—10) = z(1,2,3) + y(—1,5,4) + 2(1,—-3,0)
U3 KOje moOujaMo CUCTEM
a—pF+y=16, Ia+556—3y=—-46, 3a+45=—10.

PemasameMm oBor cucrema (Ha nmpumep, Kpameposum mpasumom nmamo na je D = 14, D, = 28,
D, = —56 u D, = 140) maaasumo na je (z,y,z) = (2, —4, 10).

3. larecympaBa a: © =142,y = —2t+1, z = —t+3, rme jet € R, paBaun 7 : 2z—y—2z—3 =10
n tauka A(2,2,0).

a) Ucnuratu mehycobHU mososkaj mpaBe ¢ m PABHU 7. Y KOJNUKO Cy HAPAJENHE ONDEIUTH
pacrojame m3aMehy ®mUX, y CympoOTHOM OAPEIUTH EHUXOB MPECEK.

6) OxpemuTn jenmadmuy mpaBe KOja CAmp:RM Tauky A, mapasiesnHa je ca 7 W cede mpasy a.
Peweme. a) 3ameHoM KOOpAMHATA TadaKa IpaBe G Y jeAHAYMHU PABHU T HOOUjaMO
20t +2)—(—2t+1)—2(-t+3)—3=0,

omuocHo 6t — 6 = 0. To 3maum ma mocrojm camo jemaa tavka (3a t = 1) koja je 3ajemanuka m 3a
mpaBy a ¥ 3a paBaH 7. IIpema Tome, mpaBa a W paBaH T HHUCY TapaJienHe, a HBUXOB MPECEeK je
raurka M(3,—1,2).

6) Jemmauuna pasHu [ KOja canpsku Tauky A um koja je mapasesHa paBHU T je
2@ —-2)—(y—2)—22=0,

omnocuo 2x —y — 2z — 2 = 0. Ilpomop mpase a kpo3 pasan [ je taurka B(17/6,—2/3,13/6)

(mobuja ce Ha MCTU HAYWH KAo NPOJOP IpaBe ¢ Kpo3 paBaH 7, 3a t = 5/6). Tpaxena npasa b
—

je onpebena Ttaukama A u B. Kako je AB = (5/6,—8/3,13/6), Bekrop npasna TpaskeHe IpaBe

je, ma npumep, n, = (5, —16,13). IIpema Tome, Tpaskena npasa je

x—2 y—2 =z

b:

5 —-16 13’

Hanomena. 3ajemnnuky Tauky B npasux ¢ u b moxkemo ma oapemumo u 6e3 pasau (3. [Tomto
B(t+2,-2t+1,—t + 3) € a, u3 ycuaosa AB 1 T, omHOCHO (t,—2t — 1, —t +3)-(2,-1,-2) =0,
nobujamo t = 5/6.

Bekrop npasna np = (k,[,m) npase b MoxeMo na mo6ujemo m u3 ycaosa 2k — 1 — 2m = 0
(Wr L) mwThk+3l+m=0 ([Wmﬁb,ﬁ] =0, rae je P(2,1,3) Tauka upase a). Ha npumep,
3a m = 13 umamo na je k=5 u | = —16, ma je np = (5,—16,13).



