MATEMATUERA 1

1. KomokBujym, HoBeMmoap 2008 - I'pyma JI

Iparan Hopuh

1. Heka je
a o -0
M= 0 0 0 |;a,B8€R, a®>+3*°#0
BB«

Ucnuratn na au je (M,-) AGenosa rpyna.

Peweme:

1. Onepauuja MHoxera maTpuya je 3aTBopeHa y ckyny M (onepauuja u yckyny M). Akxo je

a a —f
Myg=10 0 0 [,
g B «a

Tama je
Ma,/@ : Mu,v = Maufﬁv,ﬁu+a'u = Ms,t-

Kaxo marpmma M,; nvma o6nmk ememMHTa M3 ckyma M u kako je s,t € R, tpeba jom
nposepuru na gu je s2 +t2 # 0 (y3 mpermocrasky na je o + 32 # 0w u? + v # 0).
IIpernocTtaBumo cympotHo, na je s =t = (0, ogqHOCHO

au—Pfv=0, Lu+av=0.

AKO OBe jemHAKOCTM TPETUPAMO KAaO CUCTEM TI0 HEelO3HATHWM, Ha, TpUMep U U U, Taja Taj

CUCTEM MMa CcaMo TPUBUjaJIHO pememe (jep je neTepMUHAHTa CUCTEM pas3Jjldmura ol HyJle,
a —p

8 «

uuje s =t = 0, seh je s2 +t? # 0. To 3maun ma je (M,-) rpynousn.

=ao®+ [32) uw=v = 0, mro Huje Moryhe 360r npernocraske u? + v? # 0. Ilakie,

2. Onepauuja je y ckyny M komytatmsHa. Kaxko je

Mu,v . Ma,ﬁ = Mua—vﬁ,va-{-uﬁ

KOMYTATUBHOCT CJI€IV U3 KOMYTATUBHOCTY MHOMeEHA U cabupamba peandHnx opojesa ((ua —
v0 = au— fv n va+uf = fu+ av). Harne, (M,-) je KOMyTATUBHU IDYIOU.

3. Onepayunja je acoynjaTmeHa. AcCOuujaTUBHOCT 38 MHOKEHE€ MATPUIA BAyKU y OIIITEM CJIydajy,
na ny cxymy M.

4. Y ckyny M noctoju Heytpanuu enement. W3 ycmoBa My - My, = M,p nobujamo na je
HeyTpaJHM eJeMeHT y ckymry M marpuna My (0,1 € R n 12402 #0).

5. 3a M, g € M noctoju unsepsun enement y M. N3 ycnosa My g- M, , = Mo nobujamo cucrem
au—pPv=1 Put+aoav=0

yrja Cy pelema
o -8
U= —F——5, V=—F5—"7.
O42 _|_52 aQ +ﬁ2

Kako je u,v € R u u? 4+v% = #0, o M, € M. Ilakue,

a2+62

-1
M, 5= Ma/(a2+52),-8/(a>+8%)



Ha ocuony (1)-(5) cnemm na je (A,*) AGenosa rpyma.

1 A -1 2
2. Ucnuratu pasr matpune |2 —1 A 5| y 3aBUCHOCTH OJ] pEaJHOT mapameTrpa A.

1 10 -6 1

Peweme: Axo je A mara marpuna, tanma je

12 X -1 1 2 A -1 1 2 A -1
A~12 5 -1 X |~[0 1 —1-2\x A4+2|(~ |0 1 —-1-2X A+2
1 1 10 -6 0 -1 10-—2AX -5 0 0 9-3x A-3

ITpema Tome, r(A) =2 3a A=3 u r(4A) =3 3a A\ # 3.

3. Y 3aBUCHOCTH OJ] PEaJHOI MapamMerpa A PEemUTU CUCTEM

r — 2y = 2
20— 3y + (2A+4)z = 7
-z + 2y — (A+2)z = —4

Pewewe: M3pauynapameM perepmunanre D cucrema u gerepymutantu D, D, u D, nobujamo
D=-\+2), D,=0, Dy,=X+2, D,=-2

1. 3a A # —2 cucreMm nMa jeAUHCTBEHO DEIICHE

(.9.2) = (0,1, ——
J/',‘y'/z_ ) ')\+2

(Kpamepose ¢opwmyie).
2. 3a A = —2 umamo cucrem
r—2y=2, 20—-3y=7, —zx+2y=-4

Koju Huje carnacan (u3 npse u Tpehe jenmaunne cremu 0 = —2)

4. Tatn cy BeKkTOpU
e1 =(2,-3,1), ex=(3,-1,5), e3=(1,—-4,3).
1. JlokaszaTu ma BEKTOPH €1, €3 U e3 obpa3syjy a3y mpocTopa R3.
2. Ogpenury xkoopamHaTe Bektopa « = (2,—2,7) y 6asum {e1, e, e3}.
Pewwerse:
1. W3 jemnaroctu aej + fea + yes = 0 nobmjamMo XOMOTEH CHUCTEM

204+30+~v=0, —-3a—pF—-4y=0, a+33+3y=0.

Kako je
2 3 1
-3 -1 —4]=35#0,
1 5 3

CHCTEM MMa CaMO TPUBUjAJHO pememe o« = § =y = 0, ma cy BEKTOPU €1, € U €3 JIUHeapHO

HesaBucHA. V3 yummennne ga je mpocTop R® TpPOAMMEH3WOHM clemd Aa je CKyI {ej,es, e3}
0a3a TOr mpocTopa.



2. U3 jemmaroctu (2,—2,7) = pey + ges + reg nobujamo cucreMm
2p+3qg+r=2, —-3p—q—4r=-2, p+3q+3r="7.

PemasameM Tor cucrema (Ha npumep, Kpameposum npasuiom) mobujamo p = —1, g =1 =

1 (D =Dy=D, =35, D,=-35). IIpema TOME,

r = —e; + e+ e3.

5. PaBan « je onpebena raukama A(1,1,0), B(1,0,—1) u C(3,1,1). M3pauynaru pacrojame
rauke D(2,0,1) ox paBan .

Peweme: 3a BEKTOp HOpMaJie PABHU (v MOMKEMO Ja Y3MEMO BEKTOPCKU MPOU3BOX Bekropa AB
u AC. Kako je

i j ok
ABx AC =10 —1 —1|=—i—2j+2k
2 0 1

u kako A € «, jennaunna pasau « je 1-(x—1)4+2-(y—1)—2-(2—0) = 0, ognocuo z+2y—2z—3 = 0.
IIpema Tome,
C242.0-2-1-3

1.
V1i+4+4

d(D, )




