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1. Jloxa3aTtu na je ¢yHKIHja

322 + y® — 2xy?

flz,y) = N (z,y) # (0,0)
0 . (z,y) =(0,0)

menperuaaa y tadku (0,0), a 3aTUM U3padyHaTU IapUUjaiHe U3BOJAE Y TAUKU
(0,0) nau mokaszaTu #a OHU HE IOCTOJE.

2. OgpemuTy cBe JIOKAJHE €KCTpeMHe BpenHoctu ¢pyukuuje z = f(x,y) 3anare
UMIIIUOUTHO jeTHAYNHOM

2 22 3 9

3. Onpenuru HajMamy u Hajsehy BpegHOCT (yHKIHje
f(xay) :12 +y2 -2y,

ma obmactu D = {(x,y) : 2> +y> <9, |y| < 3(z +1)}.

Pemema:

1. a 6u ¢pyurumja f Ousna venperuana y tadku (0,0) HEOIXOIHO je na BaKu

lim z,y) = f(0,0) =0.
(w)ﬁ(omf( y) = £(0,0)

ITpumenom mejennarkoctu |z +y| < |z|+ |y|, Kao u ouurienHUX HEjeqHAKOCTH
2?2 +y* > 22 u 2% +y* > y* nobujamo na je
_ Be?ry 2wyt 30wyl +20e))
/2 +y4 T\ x2 +y4 /2 +y4
3% Ayl +2la)
= 4
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| Y

0<|f(z,9)l

=5[z| + |yl = 0, ®ax (z,y) — (0,0),

oJaKye CleAU HEeOPEeKUIHOCT.
Hame, Baxku

2 3_ .
[(Ax,0) — £(0,0) UKo —0 3
Ax B Ax - Az|Az|
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na 3aK/pydyjeMo ma He mocToju naprujarsau uzson f.(0,0).



Ca mpyre crpaHe, BaKu

3-0°+Ay%—2.0-Ay% 0

_ 3
i £82,0) = f(0,0) . oAy ~hm XY
Ay—0 Az Ay—0 Ay Ay—0 Ayg

na MOCTOjU MAPIUjATHU M3BOM N0 MpoMenmbuBoj y u Baxnm f, (0,0) = 1.

2. Heka je F(z,y,2) = %—i—? —xz—2yz—|—2:v—&—y—&—%7 Tako 1a je GyHKImja

z IMIIMIUATHO 3anara Be3oM F(x,y,z) = 0. IlupepeHumpameM jeqHAKOCTH
F(z,y,2) =0 mo = u y, pegoMm mobujamo ma je

(1) dla+2y—2) =3 —2+2,
(2) Z(x+2—2")=y—2z+1
Cranmonapue Tauke hemo TpasmTn m3 ycmosa 2z, = z, = F(z,y,2) = 0. Uz

IpBa ABAa yCJIOBA MMAaMO 1a je

%—z+2:Q
y—22+1=0,

OomaKJe jeoHOCTaBHO mobujamo Bedy r = 2z —4 umw y = 2z — 1. Ilame, u3 jen-
Hakoctu F'(2z — 4,2z — 1,2) = 0, onHocHO, HAKOH cpebhuBama
3

3—322+62:0 & 2(z2—=92+18)=0

u ycaoBa z > 0 nobujamo ma je z =3 wim z = 6. Omatie QUpeKTHO HOOUjaMo
cranuonapre tauke S1(2,5) u S3(8,11), y3 2(S1) =3 u 2(S3) = 6.

Iupepenmupamenm (1) no z n y, u (2) no y, nobujamo na je

1
27
2, (4 2y — 2°) = 2222, + 22, + 2,

Zpy (@4 2y — 2%) = 22(2)% — 42, + 1.

2 (¥ + 2y — 2°) = 22(2;)" — 22, +

12 D)

3a rauxy S je 2,(S1) = &, 2, =0 m 2}, = %, a 3a Taury S je 2/,(S2) = —15,
" 1
Herka cy Dy m Dy rmaBHU MUHOPU XeCeOBe MaTPUIIE [ 7 ﬁy] Tana 3a
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Ha ocuoBy CunBecrepoBor kpurepujymMa, QYHKIUja z UMA JOKAJIHA MUHUMYM
y Tauky S| U JOKAJHU MAKCUMyM y TAadku So.

3. Ilara obiact D je o3HaveHa Ha cauny UCHOJL. Raumumare 3a HajMamy U
majsehy Bpemuoct hemo TpaskuTu y yayTpammoct obsactu D, Ha OTBOPEHUM
nysxuma AB u AC, wa nyky BC, kao u meby camum raukama A(—1,0), B(0, —3)
u C(0,3)

W3 ycmosa f; =0, f, = 0 nobujamo na je 2x —y = 2y — xr = 0, onakye je
x =y =0, ma je jenan kauaumar crannonapua raduka S1(0,0).

Ly AB ce MOke onmcaTn Kao CKyTl Tadaka (x,y), TAKBUX Oa je y = —3x—3,
x € (=1,0). Bamu f(z,—3r—3) = 1322+ 212+ 9 = fi(x). U3 ycaosa f](z) =0
nobujamo 26z + 21 = 0, onakne je x = —3 u y = —32. Jlakie, HOBU KaHIMIAT
je Taura Sp(—3t,—12)

3a rauke nyxu AC Bawu y = 3x+3, € (—1,0). Umamo na je f(x,3z+3) =
722 + 152 + 9 = fo(x). U3 yemosa fi(x) = 0, ommocwo 14z + 15 = 0 mobujamo
T = —% (=1,0), na Ha 0BOj IysKM HEMAMO KaHIUAATA 3a HajMamy 1 Hajsely
BPEIHCOT.

Ha nyky BC hemo kammmnare tpaxkutu npeko Jlarpamkose pyurnuje: He-
Ka je
L(z,y: \) = 2% +y* — 2y + ANa? +y* - 9).

Tana u3 ycnosa L, = L; = 0 mobujamo ma je

2 —y + 2 x =0,

3) _
2y —x 4+ 2y =0.

OnysuMameM IOpBe o ApyTe jeqHauMHEe y MPEeTXOJHOM CHCTeMy HobujaMo ma
je (y —z)(3+2)\) = 0. Y cayuajy ma je x = y, kopucrehu ycios x2 + 3% = 9
nobujamMo ma je x = y = \%, OJTHOCHO Sg(%, %) je HOBa TauKa-KaHAUIAT.



Y cayuajy A = —%, 3aMeHOM y cucteM (3) mobujamo nma je y = —x, ma u3
22 +9y? = 9, mobujaMo CTAIMOHAPHY TAUKY 54(%,—%) KOja mpunaua JIyKYy
BC.

Pauynajyhu Bpemnoctu ¢pyurmuje f y raukama A, B,C u S;, i = 1,....4,
3aK/pydyjeMo nma je HajMama BpemHocT y tauku Sp, f(S1) = 0, a majseha
Bpemnoct y Tauru Sy, f(91) = .



