
Graniqne vrednosti funkcije

Neka je a ∈ R taqka nagomilavaǌa skupa D. Funkcija
f : D → R ima graniqnu vrednost A ∈ R ako za svaku okolinu
V taqke A postoji okolina U taqke a, takva da je
f(U \ {a}) ⊂ V .

Pixemo:

lim
x→a

f(x) = A.

Jedna od varijanti definicije gde su a i A konaqne
vrednosti, okolina V tzv. ε okolina, V = (A− ε,A+ ε) i
U = (a− δ, a+ δ) je poznata i kao ,,epsilon-delta”
definicija graniqne vrednosti:

Graniqna vrednost funkcije f u taqki a je vrednost A
ukoliko je ispuǌeno

(∀ε > 0)(∃δ > 0)( 0 < |x− a| < δ ⇒ |f(x)−A| < ε)
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Osobine graniqnih vrednosti

Neka su A i B redom graniqne vrednosti funkcija f i g, kad
x → a. Tada va�i

1 lim
x→a

(f(x)± g(x)) = A±B;

2 lim
x→a

(f(x) · g(x)) = A ·B;

3 za B ̸= 0: lim
x→a

f(x)

g(x)
=

A

B
.

Neke poznate graniqne vrednosti:

1) lim
x→0

sinx

x
= 1, 2) lim

x→0

ex − 1

x
= 1,

3) lim
x→0

ln(1 + x)

x
= 1. 4) lim

x→0

(1 + x)α − 1

x
= α,

5) lim
x→∞

(
1 +

1

x

)x

= e, 6) lim
x→0

(1 + x)1/x = e.
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Neprekidnost funkcije

Navedimo ε− δ definiciju neprekidnosti funkcije u taqku:
Funkcija f : D → R je neprekidna u taqki a ∈ D ako va�i

(∀ε > 0)(∃δ > 0)( |x− a| < δ ⇒ |f(x)− f(a)| < ε).

Jasno je da ako je f neprekidna u taqki a tada va�i

lim
x→a

f(a) = f(a).

Funkcija f : D → R je neprekidna na skupu A ⊂ D ako je
neprekidna u svakoj taqki tog skupa.
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Osobine

Ako su funkcije f i g neprekidne u taqki a, tada su i f ± g i
f · g neprekidne u taqki a.

Ako su f i g neprekidne u taqki a i va�i g(a) ̸= 0, tada je i
funkcija f/g neprekidna u taqki a.

Ako je funkcija f : A → B ⊂ R neprekidna u taqki a ∈ A, i
ako je funkcija g : B → R neprkidna u taqki b = f(a), tada je
i funkcija g ◦ f neprekidna u taqki a.

Elementarne funkcije su sve funkcije koje dobijaju konaqnom
primenom aritmetiqkih operacija i kompozicija nad osnovim
elementarnim funkcijama (konstante, stepene,
eksponencijalne, logaritamske, trigonometrijske i inverzne
trigonometrijske funkcije).

Sve elementarne funkcije su neprekidne u oblasti
definisanosti!

PRIMER: https://www.desmos.com/calculator/aq3vc1goev
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