
Nizovi

Niz realnih brojeva je funkcija a : N → R.

Vrednost a(n)
�emo oznaqavati sa an.
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Konvergencija nizova

Ako postoji broj a ∈ R takav da va�i

(∀ε > 0)(∃n0 ∈ N)(∀n ∈ N)(n > n0 ⇒ |an − a| < ε),

tada ka�emo da je a graniqna vrednost niza (an), a za sam
niz ka�emo da je konvergentan. Za niz koji ne konvergira
ka�emo da divergira.

Konvergentan niz ima taqno jednu graniqnu vrednost.

Ako su (an) i (bn) konvergentni, tada va�i:
1 lim

n→∞
(an ± bn) = lim

n→∞
an ± lim

n→∞
bn,

2 lim
n→∞

(an · bn) = lim
n→∞

an · lim
n→∞

bn,

3 Ako je bn ̸= 0 i lim
n→∞

bn ̸= 0, tada je lim
n→∞

an
bn

=
lim
n→∞

an

lim
n→∞

bn
.
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Teorema o tri niza

Teorema: Ako je bn ≤ an ≤ cn i va�i

lim
n→∞

bn = lim
n→∞

cn = a,

tada je i lim
n→∞

an = a.
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Taqke nagomilavaǌa niza

Taqka a ∈ R je taqka nagomilavaǌa niza (an) ako svaka
okolina te taqke sadr�i beskonaqno mnogo qlanova tog
niza.

Alternativno, taqka nagomilavaǌa niza je graniqna
vrednost nekog ǌegovog konvergentnog podniza.

Graniqna vrednost konvergentnog niza je ujedno i ǌegova
taqka nagomilavaǌa.

Niz je konvergentan ako i samo ako ima taqno jednu
taqku nagomilavaǌa, koja je pritom iz R.
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Taqke nagomilavaǌa niza

Primer: Dat je niz an = (1 + (−1)n) sin
2nπ

3
.

Neka je bn = 1 + (−1)n i cn = sin
2nπ

3
. Tada iz tabele

n 1 2 3 4 5 6 7 8 9 ...
bn 0 2 0 2 0 2 0 2 0 ...

cn
√
3
2 −

√
3
2 0

√
3
2 −

√
3
2 0

√
3
2 −

√
3
2 0 ...

an = bn · cn 0 −
√
3 0

√
3 0 0 0 −

√
3 0 ...

jednostavno zakǉuqujemo da niz an ima tri taqke
nagomilavaǌa, −

√
3, 0 i

√
3.
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