Pemema 3amaraka 1. rpyme jamyapCKOT MCIMTA U3

MATEMATHURE 1

1. Heka je G = Q\ {2} u mera je omepanuja * nedunucana ca
rxy=xy—2r—2y+6, x,y€dG.
UNcnuraru na au je (G, *) rpyna. a au je (G, *) Abenosa rpyma?

Pememe:
3a mouyeTak, NIPUMETUMO 18 BaiKu
rxy=ay—2x —2y+6=2y —20—-2y+4+2
=2(y—2)—2(y—2)+2=(x—2)(y —2)+2.
1) sarBopenoct: Axko cy = u y npousBosbHa aBa enementa uz G = Q\ {2}, rana je u
rxy € G:

1° Basxku x x y € QQ 360or 3arBopenoctu ckyna Q y ommocy Ha omepalje MHOKEHa U
cabupama;

2° Basku = %y # 2. AKO mNpeTmnocTaBUMO CYNPOTHO, TAIa BAsKU:
zxy=2 < (-2)(y—2)+2=2 < (z—-2)(y—2)=0 < =2V y=2,

ITO je Y KOHTPAAUKIMjU Ca YCIOBOM Aa Cy T W Yy eseMeHTu ckyma G.

2) acommjarusHocT [IpumernmMo na 3a npousBossHE T, Y, 2 € G Baku:

(@xry)xz=((r-2)y—-2)+2)x2=(((z-2)(y —2) +2) —2)(2 —2) + 2
— =2y —2)(:—2)+2=(r—2)((y—2)(z —2) +2—2) +2
=(x—=2)(yx2—-2)+2=xx(yx*2),
omakJje CJIeou acOUWjaTUBHOCT omeparuje * y ckymy G. Y mociaenmeM HU3Y jeTHAKOCTU
je mpehyTHO KOpumheHa aconujaTUBHOCT cabupama U MHOKema y ckymu Q.
3) romyraTtuBHOCT: AKO Cy =,y € G IPOU3BOJLHU, TAAA BAKU KOMYTATUBHOCT OIe-
pamuje x y ckymy G:
rxy=(x—-2)(y—2)+2=(y—2)(x—2)+2=y=*uz.

KRopumhena je komyraruBHOCT MHOKEHma v ckymy Q.

4) meyrpan: Mcnuryjemo mocrojame enementa e € (G TAKBOT na 3a CBAKU €JIEMEHT
xr € G Baxku xxe = exx = z. llomro cMO yTBpAMIN KOMYyTaTUBHOCT, NOBOJHHO je na
BayKU X * € = T, OAHOCHO:

(x=2)e=2)+2=2 & (x—2)(e—2)=2x—2,
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omakje, 360r x # 2 caemu na je e —2 = 1, omrocuo e = 3. To je ounriaemHo ereMeHT
ckyma Q\ {2}, na je e = 3 3aucra TpaskeHU HEyTPAJ.

5) uasep3: Heka je x mpoussossan enement u3 G. Mmajyhu komyraTtuBHOCT y BULY,
UCIUTYjeMO Ha JIU MOCTOju eaeMeHT T € (G, TaKaB [a BAKU T * T = €, OJHOCHO

(t-2)T—-2)+2=3 o @-@T-2)=1 (z#£2)

. 1
@x—?-x_z
e T4 =3
r—2 r—2
2z — 3

Ako je = pammonasian Opoj, Tama je u takobe pamuonasan Opoj, jep je

T —2
36Up ¥ OPOM3BOJ KaO U KOJWUYHUK [BA DalroHAJHA Opoja (kama je mepUHUCAH) OIeT

panvonaJJan 6poj. Konauno, Baku
1 1
T#2 24+ ——#2 & —— #0,
r—2 T —2
20— 3

ITO je UCIyHmeHo 3a cBako x € (G. Iakue, T = je 3amcTa MHBEP3 €JIEeMEHTA .

W3 cBera masemHor, 3akmyuyjemo na je (G, x) AGemosa rpymna. []

2. Heka cy mare tauke A(1,—2,1) u B(5,4,3), u paBau $:3x+y—2z+3=0.
a) OgpennTu je HAUMHY PaBHU (v y OQHOCY Ha KOjy cy A u B mehycobuo cumerpuyune

Ta4vKe.

6) OnpenuTu jemHauyuHy TpaBe p KOja CAOP:KU Tauky A U mapaJjiesina je paBHUMA (v

Pemene:

a) Tpaskena paBaH « je OpTOTOHAJHA Ha npaBy onpebeny Ttaukama A u B, u canp:xu
taury S, cpemumre ay:xu AB. Basn B = (5,4,3) — (1,-2,1) = (4,6,2) = 2(2,3,1), Te
hemo yseru ma je 14 = (2,3,1) BekTop HOpMaue papau . Jlabe, BaKu
A+B  (1,-2,1)+ (5,4,3)

2 2
na je jemHayuHa TpakeHe PaBHU:

a:2x—3)+3y—1)+(2—-2)=0 < 2x+3y+2—-11=0

S:

=(3,1,2),

BN

O---=-f--c-O-==--4-----0
@5
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6) PaBuum o u 3 ce cery jep o u 75 HUCY TPOMOPIMOHAJJIHA: 3auCTa, Mo = )\ﬁg,
omHOCHO (2,3,1) = (3A\, A, —\) Hema pemema no A y ckyny R. IIpasa p je oproronamnna
Ha paBHU U (3, Te CTOra BasKu:

T, = T x Ty =

W DN .

ITomro mpasa p canp:xu Tauky A, oHa je mara jeTHAUYMHOM:
r—1 y+2 =z-1
-4 5 =T

D

[

3. a) Ompemuru Tejmopos monmuom tpeher cremena ¢yurmuje f(zr) = zln(x + 3) y
OKOJIMHU TauvKe T = —2.
6) V3pauyHartu rpaHUyYHy BPEIHOCT:

In(e*”” — zsinz) + cos(1 — V1 +22) — 1

x—0 $4

Pemene:

a) OmpemuMo mpBa Tpu M3BOAA JaTe (yHKIU]eE:
() = (x1 3)) =1 3)
f/@) = @iz +3)) = (e +3) + — =,
/
1 t+3—x2 x+3+3 r+6
/@) (n<x+)+x+3) x+3+(x+3)2 (x+3)?2  (z+3)¥

f”(x):( T 0 ) _ (@43’ —2@+3)(@+6) _w+3-20-12 _ —z—9

(z +3)? (z+3)* o (@43 (@3
Tpasxkenu TejmopoB moauHOM je cana
Ty(z) = f(=2) + f'(=2)(z +2) + @(w +2)% + @(z +2)?

:0—2(x—|—2)+%(x—|—2)2—g(x+2)3:—2(x+2)—|—2(x—|—2)2—g(m+2)3.



6) Kopucrehu Makmopenose passoje ca [leanoBuM ocTaTkOM KOOHjaMO Ta BasKU

4 373

In(e” — zsinz) = In(1 + 2 + % —x(r — E) + o(z*))
2% 224
=In(1 + % +o(z) = % +o(zh), *—0,

Kao u

Iakie, umamo na je

2ZE4 4 4
. In(e” —zsinz)+cos(l —vVI+a2)—1 T"’_l_ g—l—i—o(a: )
lim = lim
x—0 ;134 x—0 ,jL'4
13z*
+ o(z%)
—lim-24 " _ 1—3
x—0 ZC4 24

4. Mcomratu TOK U CKUIUPATU IPaPUuK (YHKIVje

NZ%

1—a

fz) =

Pememe:
1) momen: ®yuruuja f je nmepuHmcaHa 3a OHEe BpeaHOCTU T TakBe ma je r > 0ux # 1,
omuocuo Dy =[0,1) U (1, 400).

2) myne u 3uak: f(r) = 0< x = 0. 3Hak QyHKUUje ce MOKE YTBPAATU U3 HAPEIHE
jemHocTaBHEe TabeJe:

‘ (0,1) ‘ (1, +00)
VT + +
11—z + —
/() + -

Iakne, ¢pyurnuja je mosurusHa Ha narepsady (0,1) a HeraTusua Ha untepBay (1, +00).

3) mapuoct: JlomeH (yHKIUje HAje CHUMETPUYAH Yy OMHOCY HA KOODIMHATHU [TOYETAK,
IIa OBa (pyHKNMja HUje HU NIapHa HU HElapHA.



4) acumnrore: Baxku

lim f(z) = lim VT o5 = FoO,

z—1% zali’l/_/f'

na je v = 1 obocTpaHa BepTUKAJIHA acCUMITOTa (QYHKIUjE f.
Hame, u3

. . VT e L
A=t B
x_\/z

| —= — T
()
caenn na je y = 0 XOpu3oHTAJHA acuMOTOTa (yHKUUjE f.

5) mouorounoct: IIpBu m3BOA OBe QyHEKIUjE je:

1
f,(x)_< ﬁ)/_m(l_a;)—ﬁ(—l)_ I—etoe et
= - (1—x)? T o/a(l—2)? 2ya(l—a)%

Ounrnenuo je ma je f'(x) > 0 3a cBaro x € Dy \ {0}, omakue cremm na je ¢yurnnmja
pacryha ma (0,1) u (1,400). Pynrumja uma goKaIHU MUHUMYM y & = (.

1—2z

6) rouBekcHocT: PauyHamo apyru u3Bon ¢yHKuuje f:

1/ x+1 (ﬁ($—1)2+ﬁ'2@—1))

) = 2 (\/E(x -1 2x(r — 1)*
C2z(z—1)—(z+1)(x—1+4z) 22* -2z — (z+1)(bz — 1)
B do/x(x —1)3 B dr/x(x —1)3
2 —2r -5 4+x—5r+1 32 —6r+1

dry/x(x —1)3 - doy/x(z —1)3°

, VEr =12 = (w4 1)
>2> -

Baxn
2v/3 — 3

f'(x)=0 & 32°+6r—1=0Az€D; & = 3

Popmupajmo Tabemsy KojoM heMO MCOIMUTATH 3HAK APYTOr U3BOJA:

| (0,(2v3-3)/3) | (2v3-3)/3,1) | (1,400)

—3z% — 6z + 1 + — -
(z—1)3 — - +
/T + + +
(@ : + :



o 2v/3 -3
Hakae, GpyHrnuja f je KOHBEKCHA HA MHTEPBAJLY —3 1| a koukaBHa HA MHTED-
2v/3 -3 , _ 2v/3 -3 V6v3-9
BasmMma | 0, ———— | u (1,400). IIpeBojua Taura je P , .
3 3 6—2v3

7) rpaduk: Ha ocmoBy mperxomnux tadaka je moryhe ckumuparu ciaenehiu rpaduk:

10 l l




