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1. Hexa je

M:{[“ Qb}, a,b,eR}.
b a

a) Horazatu na M y omHOCY Ha MATPUYHO cabUpame U MHOKEHE€ UMHU KOMYTATUBHU IIPCTEH
ca jeTMHUIIOM.

b) Vcnuratu na au je crpykrypa (M, +,-) mome.

Pewewe: a) Hera je My = [Z Zab}.

1. (M,+) je A6enosa rpyna. U3
Ma,b + Mc,d = MaJrc,ber; atcb+deR

ciemu 3aTBopeHoct, My ¢ je HeyTpaJHH eeMeHT, BasK KOMYTaTUBHOCT, a Marpuma M_, _y
je mEBep3HA 3a MaTpuny M .

2. (M,) je komyTaTneHa nonyrpyna ca jeguHuyom. 13
Moy - Meq = Mayovd,betad

cjaenu 3aTBOPEHOCT M KOMYTATHUBHOCT MHOKema y ckymy M. Heyrpamanum emement je je-
AVHUYHA MaTpUIla pela 2, a acoUMjaTBHOCT MHOYKEHa MATPUIA BAKU Y OIIITEM CJIyYajy.

3. Y (M,+,-) Baxe oba auctpubytusHa 3akoHa. Ha mpumep,
(Map + Mcg) - Me = Maycyeta(o+d)f,(b+dyet(ate)f = Map - Me g+ Meg- Me 5.

N3 1.-3. ciemn na je (M, +, ) KOMyTATUBHUA IPCTEH Ca jeIUHUIIOM.

b) ¥ crynmy (M \{O22}) HEmMA]y CBu eeMEHTH MHBEP3HU €JIEMEHT y ONHOCY HA MHOMKEHE (HA
npumep, M, 5, Hema uuBepsny matpuny). IIpema tome, crpykrypa (M, +,:) nuje nosme.

2. Pemuru cucrem

T - 3z = -3
2 + ky — 2z = =2
r + 2y + kz = 1

YV 3aBUCHOCTY OJ PeaJiHOr mapamMerpa k.
Pewewe: Ilatu cucreM je eKBUBAJIEHTAH CUCTEMY

T — 3z = -3

k+3
(k+5)(2—k)z = 42—k

1. 3a k € {-5,2} cucreMm mMa jenMHCTBEHO pelIeme

( - S+l 4 4
Y 2) = k+5 k+5 k+5)"

2. Ba k = —5 cucrem Huje carnacan (mocaenma jennauuna je 0= 14).



3. 3a a =2 cucrem MMa jegHOTapaMeTapCKU CKYIl pelnemna

ro={(Caema-2ud) o).

Hanomena: ITo 1. moxke na ce nmobe m KpamepoBum npasuiom, upu yemy je

D=(k+5)(k—2), Dy=-3(k+1)(k—2), D,=D,=4(k—2).

r—2y—42+3=0
3. Papan 7: x—4y+22—7 =0 u npasa p: nMajy 3ajeIHNYKYy Tauk
Y bapa p {2m+y—3z—|—1=0 1yl Yo

M. Oppemuru jennaunHy npase ¢ Koja caapsku Tadvky M, nmpunaja paBHW T M HOPMaJiHA je Ha
npasy p.

z+1 y—1

2 -1

Peweme: Jemmauumna mpaBe p je (mobuja ce, Ha TpUMep, PeMABAImEM

— N

cUcTeMa KOJUM je JaTa mpaBa p).
IIponop mpase p kpo3 pasan 7 je Taurka M(2,—1/2,3/2), na jemmaumna npaBe ¢ UMa OOJIWK
r—2 y+1/2 2-3/2

a
I[Ipema Towme,

. N3 ycaosa ¢ L pu g L n, nobujamo a=—-2,b=3uc="7.

r—2 y+1/2 2z-3/2
-2 3 7

q:

TL2 -n + 3 4n—3
4. "n li —_— .
a) Mzpauynaru Jim <n2 o 1)

b) OnpemuTu Tauyke HaroMuJIaBama Hu3a (a,) ako je

A4+ (=1)"n*—n+3 <n2—n+3)4713

" n242n—1 n?+2n—1
. —3n+4 n=3 19
Pewieme: a) Kako je a, = 1+m JTaKO HaJa3WMO Aa A, — € Kamga n — 00.
n n—
1 —1)")n? — 3
b) Hexa je ay = by + ¢y, tte je by = | *22132_1”+ - Raxo je
2n2 —
WEontd g
R R +2n—1
" -n+3
e U

Tayke HaroMmwmiraBama Huza (b,) cy 2 m 0, a u3 a) caequ na Hu3 (¢,) UMa caMo jeqHy TAuKy
HATOMMJIABAA.
—12 —12
IIpema ToMe, Tauke HaroMuiIaBama HA3a (an) cy e 2 m 2+ e 12,

5. Wcnuratu ok u ckumuparu rpadux ¢pyuxmmje f(z) = In®(z + 2) — 61In(z + 2) + 5.

Pewewe: (1) I3 Dy = (—2,400) u f(z) — +oo kama x — —2, caenu ma je © = —2 Bep-
TrkamHa acumnTora (¢ mecme crpame). U3 f(z) — +oo kama © — +0o caemm na GpyHEIUja HEMA
XOpU30HTANHY acuMmnrToTy, a u3 f(z)/r — 0 kama © — +00 ciaenn ma QyHEKOMja HEMA HEU KOCY
ACUMIITOTY.



Hyne ¢pyurmmje cy 1 = e — 2 1 T = €° — 2, QpyHKIMja je HeraTwBHA Ha WHTEPBATY (T1,T2) 1
nosurusHa Ha Dy \ (1, z2].

In(zx+2) -3 . . .
(2) Uz f'(z) = 2% caequ na je ¢pysrnmja onanmajyha ma (—2,23), pacryha na
T
(73,+00), The je 13 = € — 2 W ma WMa JOKAJHM MUHAMYM y TAuKW T3 KOJU je jemHak —4.

4—In(z+2)
(x +2)2
KOHKABHA Ha MHTepBaTy (14, +00), rme je x4 = e* — 2. I'paduk ¢yHEIWje MMa TPEBOjHY TauKy

P($4, —3)

caequ na je QYHKIUja KOHBEKCHA Ha MHTepBajauMma (—2,x4), a

(3) Uz f"(z) =2

Ha ocuoBy momaraka u3 (1)-(3) nako je ckumuparu rpaduk GpyHrnuje f.

Ilparan Hopuh



