MATEMATHUERA 1

®edpyap 2010 - I'pymna III

1. Pemmtu cucrem

2 — y + z = 2
—6x + cy — 3z = -4
6r — cy + (c+1l)z = c+2

Yy 3aBUCHOCTUM Ol pE€aJIHOT ITapaMeTpa C.

Pewemwe: Cuctem Moke ma ce pemwu Kpameposum mpasumioMm. V3pauyHaBameM oaroBapa-
jyhux merepMuHaHTU HOOWjaMO

D=2(c-2)(c—-3), Dy=(c—1)(c—=2), Dy=4(c—-2), D.=2(c—2)(c—3).

1. 3a ¢ € {2,3} cucrtem mMa jeIMHCTBEHO pemIeme

c—1 2
=0,—,1].
2. Bac=3je D, # 0, na cucrem HHUje CarjacaH.

3. Ba ¢ =2 cucreMm je eKBUBAJIEHTAH CACTEMY
20 —y+2=2, —6xr+2y—3z=-4
KOjU MMa jenHONIapaMeTapCKU CKYI pellema

Ra ={(a,—2,-2a) |« € R}.

Hanomena. HapaBHO, cucTeM MO:e €KBMBAJICHTHUM TPaHC(opManujaMa Ia ce CBene Ha CTele-
HACTM OOJWK, ma ma ce oHma npuMenn laycos amropuram (y3 oamrosapajyhy mickycujy) wim
ometr KpamMepoBo mpaBuo.

2. Jlare cy mpaBe a u b y mpocTopy:

a_x—i—l_y z2—5 _{x—2y+22—3=0

1 1~ " 3r—by+224+1=0

a) OnpeauTu BeKTOp TpaBua U, IpaBe a U BEKTOP NpaBla U, npase b.
6) Oxpemuru npoussosmHe Tauke A € a u B € b.
B) Onpemuru Mmehycobuu nonosxkaj npasux a u b.

r) YKOJIUKO ce mpaBae a U b CeKy, OpeuTy BeJIUUnHy yria ¢ usMeDy BUX U 3ajeJHUYKY TauKy
M, a yKROIUKO ce He CeKy OIPeIUTU pacTojame m3MeDy Bux.

Pewerse:

a) U3 jemmauumne npase a je 0, = (1,1, —1), nok je

i 7k
B =(1,-2,2)x (3,-5,2) = |1 —2 2| =6i+4j+k,
3 -5 2

omuocHo U = (6,4,1).

6) Ha mpumep, A(—1,0,5) n B(1,2,3).



B) Kaxo je

. 1 1 -1
[0, 0y, AB] =6 4 1|=0,
2 2 -2

npase a u b npumaznajy ucToj paBHu. BekTopu U, U Up HUCY KOJIWHEADHU, MITO 3HAUU Ja
ce mpaBe a u b ceky.

r) Beauuuna yraa ¢ je ompebena ca

Z(—» — ) 17(1 : ﬁb 9
€08 £(Uq, Up) = —= — = .
’ [Gal - [0 v/3/53
W3 jenmaumue mpaBe a mMmamo na je © =y — 1 m z = —y + 5. 3aMeHOM OBUX m3pa3a y

jemnaumbe mpase b, mobujamo x = 1, y = 2 u z = 3. IIpema Tome, 3ajemHUYKa Tauyka je
yupaBo Tauka B u3 6).

3. Vcnuratu koHBepreHuujy ausa (a,) YUju je ONIITH YIAH JAT ca

_2n41—-vniP+n+l

an
n+3
U OAPEIUTU TPAaHUYHY BpemHocT lim ako mocroju.
n—oo

Pewere: M3 HejemnakocTu n2<n?i4n+l< (n+ 1)2 ciaemu na je

< <n+1
ap < —— =
n+3 n+3

n

Cn-
Kako mmsosu (b,) u (¢,) xomBeprupajy ka 6pojy 1, To m mu3 (a,) (Teopema o Tpm Hm3a)
KOHBeprupa, npu vemy je lim a, = 1.
n—oo
Hpyro pewewe. Kaxko je

24 1/n—/14+1/n+1/n%  u, —v,

1+3/n Wy,

n

” Kako U, — 2, v, — 1 u w, — 1 kaga n — oo, au3 (a,) KoHBeprupa kKa 6pojy 1.
Ha caunwm cy matu rpaduiu Hu3oBa (a4, ), (by) u ().
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2
T 1
4. Ncnuratu TOK U ckunuparty rpaduk Gpysrmuje f(z) = : .

e

Pewewe: (1) Ilomro je Dy = R, ¢pyHKIMja HEMa BEPTUKAJHAX ACUMITOTA. 3a & — 400
XOPU30HTAIHA acuUMITOTa je x-oca (jep je liT f(z) =0), mor 3a * — —c0 PyHEIMja HEMa HU
T— 100

XOPU30HTAJHY HU Kocy acummnrory (jep je lim f(z) = lim f(x)/z = +oo. Pynrumja Hema
r——00 r— —00
HU HyJe, jep je f(z) > 0 3a cBako x € Dy.

(2) Uz f'(z) = —(z — 1)%¢™" cremu ma ¢pynsmmja omana ma Dj. Crammonapa rtauka T = 1
HUje TauyKa JIOKAJHOT eKTPeMyMa.

(3) Us f"(x) = (2® — 4z + 3)e™™ ciemm na je PyHKNMja KOHBEKCHA Ha MHTepBaimMa (—o0, 1)
u (3,+00), a korkaBHa Ha mHTepBaty (1,3). I'padur ¢ymrmuje mva npesojue taure P (1,2/e) m
Q (3,10/¢%).

Ha ocroBy momaraka u3 (1)-(3) mako je ckumuparu rpa¢ue ¢yernmje f. Ha coamnm cy
O3HAYeHEe IIPEBOjHE TAUKe.

(+1)/exp(x)

0.5F

Iparan Hopuh



